10.

11.

12.

MAT 101-MATEMATIK 2 (2012-2013 GUZ DONEMI)
FINAL CALISMA SORULARI

Tabam 2a biiyiik eksenli, 2b kiicilik eksenli elips ile sinirlanan ve biiyiik eksene dik her kesiti kare olan cismin
16ab?

hacmini bulunuz. Cevap :

y =z ve y = 22 egrileri ile smirh R bélgesi 2 = —1 dogrusu etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen donel
cismin hacmini dilimleme yéntemi (pul metodu) ile bulunuz. Cevap : g

y = 222 — 2 ve y = 0 ile simirh bolge y-ekseni etrafinda dondiiriiliiyor. Meydana gelen donel cismin hacmini

16
bulunuz. Cevap : ?W

y =z — 22 ve y = 0 ile sinirh bolge = 2 dogrusu etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen doénel cismin
hacmini silindirik kabuk yontemi ile bulunuz. Cevap : il

2
4 o , , . 3
y=x" + egrisinin = 1 ’den = = 2 ’ye kadar uzunlugunu bulunuz. Cevap : 15+ —
3222 128
1
y=+v1—-22 0<z< 3 egrisi x-ekseni etrafinda déndiiriiliiyor. Meydana gelen dénel yiizeyin (kiirenin bir

pargasi) alanim bulunuz. Cevap : 7

r = %(ey +e7Y),0 <y <In2 egrisi y-ekseni etrafinda déndiirilliiyor. Meydana gelen donel yiizeyin alanim

1
bulunuz. Cevap : ’/T(% +1n2)

Asgagidaki integralleri hesaplayimiz:

(a) /eﬁdx , (b) /e‘” cosbxdxr (ab#£0) (c) /1 tan™! zdx
0

oz @ COs b + bsin bx

Cevaplar: (a) 2(vz —1)eV® + ¢, (b) e a2 1 b2 T,
m In2
Wi %

Herhangi pozitif m ve n tamsayilar: icin
1 1
/ 2™(1—z)"dx = / 2"(1 —x)"dx
0 0

m!n!

oldugunu gosteriniz. Ayrica integrali hesaplayiniz. Cevap: W
m-+n !

Asgagidaki integralleri hesaplayiniz:

3x24+z+4 3z
(&) / ey O / L

Cevaplar: (a) -5 4222 1 gy
evaplar: (a) —1In an - — +c,
P 22242 42212 12 V2

1 20+ 1
b)In|lz — 1] — = In(z®> + 2 + 1) + V3tan " c
(b) Infe — 1] = 5 In( ) -

Agagidaki integralleri hesaplayimiz:
3 2 oy 2 oy 2
(a) /sin x cos” zdr (b) / sin® x cos” xdx | (c) / tan® z sec” zdz (d) /tangxsecxdx ,
0 0

(e) / sin 5z sin 2zxdx

1 1 3m—4 1
Cevaplar: (a) gcossa: - gcos3x+c , (b) q92 , (c) 5
1 111 1
(d)gsec3x—secm+c, (e) 2[3sin3x—7sin7m}+c

Agagidaki integralleri hesaplayimiz:
V9 — 12 1 d
@ [FoTar, o) [ oo, © [y
x x2Vx? +4 V2 —a?
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3v3
2 a:g

x

d —dx e) | ———=dx
()/0 (422 +9)2 ()/\/3—233—:32

N 2
Cevaplar: (a) _v9—em sin~* g +c, (b) —27—’_4 +ec, (c) ln‘m—i— Va?— az' +ec,

x T
1

(e) —\/3—2x—x2—sinfl%+c

/1n(4;v2 — 4z +2)dr =7  C: (2z+1)In(4a? + 42 +2) — 22z + 1) +2tan "' (2 + 1) + ¢

C:—— " tceostz+ec
T

V1—a? 0 -1 —z?

z 1 1
/ezfi_ldx:? C: §ln\ez—1|— §ln\ez—|—l|—|—c

dz -1
— =7 (C:— —tan 't
/22(1+22) t ante

22 2
/y3 cos(yz)dy =7 C: y s12ny + Cozy +c

1
/ dr =7 C:lnle® —1|—x+c
e* —1

y=2% 2 =1vey=4ile siuirh bélgenin (x.y > 0, I. bolge)

a) r—ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan cismin hacmini dilimleme yontemi ile bulunuz.
129

=

b) y—ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan cismin hacmini kabuk yontemi ile bulunuz.

2
C:v:/ 7(4? — 2)dx = - -
1

2
C:v= / 21z (4 — 2?)dx
1

y = 2z — 22 egrisinin = 0 ile = 2 arasmda kalan parcasinin y—ekseni etrafinda doéndiiriilmesiyle olusan

yiizeyin alamni integral ile ifade ediniz. (NOT:Integrali hesaplaymiz.)

2
C:YA = / 2nxr/1+ (2 — 22)2dx
0

3
1
Y= % + e egrisininz = 1 ile x = 4 arasinda kalan pargasinin uzunlugu nedir?
x
53 s 1
C:— (L= + —)d
R

1
/mdm =7 C: —cotx+cscx+c veya tan(§)+c

1 —1v9 —2a?
—dr=? YT
229 — a2 9 z
2 — a3+ 1 a3 Injzf 1 23
S T 6 M S P i I . MY T
/ 28 222 ¢ 3 7 3 4 2r 4 nle+2l+e

y=22+3,y=1,2=0 vez =2 ile smirh bélge (NOT: Integralleri hesaplamaymiz.)

2
a) alanim integral ile ifade ediniz.  C: / (x? +3 — 1)dx
0

2
b) ¢evre uzunlugunu integral ile ifade ediniz. C: Cevre=L +2+2+6 , L= / V14 (22)%dx
0

c¢) x—ekseni etrafinda déndiiriilmesiyle olusan cismin hacmini integral ile ifade ediniz.
2
C:V= / m[(2* +3)* — 1%] dz
0
d) y—ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olugan cismin hacmini integral ile ifade ediniz.

2
C:V= / m(z? + 2)2xdx
0



1 1 1
26. de =7 C: iln|x—1|—Zln(:cQ—l—l)—i-itan*lx—«—c

27. Diizlemde y = 22 ile y = z in smurladigi bolgenin
a) x —ekseni b) y —ekseni c¢)y =2 dogrusu
etrafinda dondiiriilmesiyle olusan cismin hacmini bulunuz.
28. Diizlemde z = 3?2 ile y = 2% egrilerinin diizlemde sinirladigi bolgenin
a) x —ekseni b) y —ekseni c¢) z = —1 dogrusu

etrafinda dondiiriilmesiyle olusan donel cismin hacmini bulunuz.

29. a) =
b) y= ln(smw) < x < % egrisinin uzunlugunu bulunuz.
x
Y

c)

y + 4y, 1<y < 3 egnsmm uzunlugunu bulunuz.

[ Vcostdt, t,—5 <uw § 5 egrisinin uzunlugunu bulunuz.

us
2

1
30. y = — egrisi, z—ekseni ile x = 1 dogrusunun saginda belirlenen bolgenin
x

a) alanini b) x-ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle olusan donel cismin hacmini ¢) y-ekseni etrafinda dondiiriilmesiyle
olugan donel cismin hacmini (varsa) bulunuz.

31. Asagidaki integralleri bulunuz.
d 1
a) /Ldl' b) /736 c) /7dx d) /\/1—sinmdaz

1+ 24 2+ 42 +6 costx

3
e) /lfim‘*dm f) /Z?§4§dx g) /sin 2z cosxzdx h) /Sin2$C085 xdx

1) [ cos?zsin*dx i) [ tan®dzx

32. Asagidaki integralleri hesaplayiniz.

—sin’z sin® x

a) / QL a) / Jdz (x = arctan u degigken degigimlerini kullanabilirsiniz.)

33. Asagidaki integralleri bulunuz.

a) /dix b) /dix3 c) /x3\/4—x2dx d) /\/9—:102
sinx + tanx cos? —sin® z
dzr -9 T r—1-—2
o [—E_  p [V g & w [Yrol=2
x\/9+x x V9 —x ver—1+1

K 2
/ oS & /\/1+s1n xdx j) / - du
3

dxr

cos? z sin? 1: 3sinx +2cosx + 2

34. Asagidaki integralleri bulunuz.

2) rz+1 / / x—|—1+1 d)/ 1+sinx .
V4 —x2 x2\/x3+9 S+ 1 cosz(1 + cosx)
3 1 4 3
o) / o) / + \/de h) / / sing
\/—x2 +2x+3 2 V222 -3z 41 Vi COS” T
204+ 3 z—1
1 d d
)/n(x—l—x)x /2x378x /(erQ) i
0
35. Agagidaki integralleri hesaplayimniz.
8 B e—1
3 —1 o . s
a) dx b) [ eFsinazdx ¢) In(x + 1)dx d) [ ——=dz
z—1 (28 +1)
2 0 0 ,
2% —1 z+1 dx
e —dzx f ——dx lim
) /4x3,x ) V21— 22 g Jm, (z+1)VaZ+2z -3

a
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Asagida verilen kapali fonksiyonlar icin y'=?
(a
(b

) y—z=ay’ 32y
) e

(c) zsin(zy) + cos(zy) =0
)
)

W =yt

(d) zyx +y=2wy?
e) tan(z +y) = y?
2 _ g — Lise o/ =7 " =7
x* = sin(zy) + zy 21sey|(\/§7\/§) 7, ve y |(\/§7\/§) 7
€™ + y?sin(rx) — e = 0 egrisinin P(1,1) noktasindaki tegetinin ve normalinin denklemini yaziniz.
f(x) =23+ 2+ 1 olsun.

(a) f(x) in birebir oldugunu gosteriniz.
(b) g=f""ise g'(3) =7

Asgagidaki fonksiyonlarin tiirevlerini bulunuz.
z+1
a) In | ——
@ (255)
x
b) 1 —
(b) logg ( - — 1>
2
(c) In So +
3z — 2

Asgagidaki fonksiyonlarin tiirevlerini logaritmik tiirev yardimiyla bulunuz.

(a) y=(1+2)232—2)/3(1 + Inx)"/?
(b) y= VT

241
(©) y=i/2=F

x2 -1
Asgagidaki fonksiyonlarin tiirevlerini bulunuz.

(a) sin(arctan(z + 1))
(b) arcsin(sin(v/x2 + 3))
(¢) xarctan(y/x)

Bir ¢emberin yarigapt 2 cm/s sabit hizla biiyiiyor. Cevre uzunlugu 2007 cm oldugunda, ¢emberin alanindaki
degisim hizi nedir?

Iki araba ayn1 noktadan ay1 anda hareket ediyor. Biri 60 km/sa hizla giineye, digeri 20 km/sa hizla batiya
dogru gidiyor. 2 saat sonra arabalar arasindaki uzaklhigin artig hizi ne olur?

xsiny+y%+3y—2%+3z = 2 olarak verilen egrinin, (1,0) noktasidaki dogrusal yaklagimimi (dogrusallagmasini,
yani L(z)) bulunuz.

Asgagidaki fonksiyonlar icin dy diferansiyelini bulunuz
(a) y = sin®(4x)
x
b =
(b) y=—+

(¢) y = In(tan(2x))

flz) = ! T olsun.

(a) f(z)in x = 3 noktasindaki dogrusal yaklagimini (L(x)) bulunuz.

(b) L(x) kullanilarak (3 — h,3 + h) arahginda f(x) yaklagik olarak hesaplamirsa, hatanin 0.001 den kiigiik
olmasi igin h en fazla kag olabilir.

(¢) dzx ve dy diferansiyellerini kullanarak f(3.02) yi bulunuz.
Asagidaki fonksiyonlarin yerel maksimum/minimum degerlerini bulunuz

(a) f(z) = 3z* — 423



49. Asgagidaki fonksiyonlar icin verilen araliklarda ortalama deger teoremini saglayan ¢ noktasini bulunuz.
(a) f(z) =22+, x €[0,1]
(b) f(z) =223 —32% +2, 2 €0,3]

50. Ortalama deger teoremini kullanarak agagidaki fonksiyonlarin sadece bir reel kokii oldugunu gosteriniz.

(a) f(x)=a3+ 322 +62—2

(b)) flz) =2+ 22 — %cos(%)

51. Asagidaki fonksiyonlarin artan/azalan oldugu araliklar1 bulunuz.

(a) f(z) =23+ 322 +62—2

(b) f(x) =22z — 1)

(€) flx) =2 -4

(d) f(z) =sinz, x € [—27, 27]

(e) f(z)=2cosx +sinz, x € [-m,7]
f) f(x) =1In(1 +2?)

F(=3)=f(0)=fB) =0, ["(=V3) = f"(V3) =0,
f(r) <0, eger —3<z<0vex>3; f(x) >0, egerz<3vel<z<3,
f"(x) <0, eger x < —V3ve x> V3; f'(x) >0, eger —V3<z<V3.
(a) f(z) fonksiyonunun kritik ve biikiim noktalarin bularak, onlar1 nasil buldugunuzu agiklayimiz ve analiz
ediniz.
(b) f(x) fonksiyonunun artan ve azalan oldugu araliklar1 belirleyiniz ve nedenlerini agiklayiniz.
(¢) f(z) fonksiyonunun digbiikey ve i¢biikey oldugu araliklar1 belirleyiniz ve nedenlerini agiklayiniz.
(d) f(x) fonksiyonunun yerel (local) ekstrem (maksimum/minimum)

degerlerini bulunuz ve cevabiniz1 agiklayiniz.

53. Asagidaki fonksiyonlarin grafiklerini birinci ve ikinci tiirevlerini kullanarak ¢iziniz. (Fonksiyonlarin tanim
kiimelerini, artan/azalan olduklar1 araliklari, maksimum/minimum degerlerini, igbiikey/digbiikey olduklar:
araliklari, biikiim noktalarimi ve (eger varsa) asimptotlarini belirtiniz.)

() ) =1~

1
(0) flx) = —5 1
(©) fla)= 222

(d) f(z)=xlnz

(e) flz) =ae®
x?2 -1
r—2

54. Carpimlar1 12, toplamlari maksimum olan iki pozitif tamsay1 bulunuz.
55. Alan1 1000 m? olan dikdértgenler icinde, cevre uzunlugu en kiiciik olaninin boyutlarmi bulunuz.

56. 12000 ¢m? lik bir malzemeden tabani kare, iistii acik bir kutu yapilmak istenirse, en biiyiik hacimli kutunun
boyutlar: ne olur?

57. 22 + 4y? = 36 elipsi icine cizilen ve alani en biiyiik olan dikdértgenin boyutlarmi bulunuz.

58. Asagidaki limitleri bulunuz.
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0l .
() Jim 2 sin -——
: : Inz
(&) lim (sinz)
(h) lim xl/lnw

583

(i) lim

r—o00 QT2

Asagidaki fonksiyonlarin anti-tiirevlerini bulunuz.

) 3V

) 6313

Q

(
(

(¢) —msin(mx)

=

3

6k — 4k +3 =7

el
I
—

M~

k(2k +1) =?

>
Il
—

A, x=—1den z =2 ye kadar f(z) = 1+ 22 egrisinin altinda kalan alan olsun.

(a) Uc¢ dikdértgen ve sag ug noktalar: kullanarak A y1 yaklagik olarak bulunuz. Al dikdértgen kullanarak
sonucu iyilegtiriniz.
(b) (a) sikkinda yaptiklarimiz1 sol ug noktalar: kullanarak yapimiz.

(¢) (a) sikkinda yaptiklarimizi orta noktalar: kullanarak yapinz.

Agagidaki belirli integralleri hesaplayiniz.

3/2
(a) /1/2 (—2z + 4)dx

(b) /_1(1 +V1—2a?)dx

@ [

(d) /02(3x2 + 2 —5)dr

V2
© [ =V



